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	Verschiedene: Annalen der Physik und Chemie, Band LXIII
Ueber die Erzeugung von Tönen durch getrennte Eindrücke, mit Beziehung auf die Definition des Tones

	







λil{\displaystyle {\tfrac {\lambda i}{l}}}[image: {\displaystyle {\tfrac {\lambda i}{l}}}] für die niedrigeren Werthe von i{\displaystyle i}[image: {\displaystyle i}] ziemlich klein ist. Alsdann kann bis zu dieser Gränze angenähert πλil{\displaystyle {\tfrac {\pi \lambda i}{l}}}[image: {\displaystyle {\tfrac {\pi \lambda i}{l}}}] anstatt sinπλil{\displaystyle \sin \pi {\tfrac {\lambda i}{l}}}[image: {\displaystyle \sin \pi {\tfrac {\lambda i}{l}}}] gesetzt werden[1], und es wird:


	Ci=2λl{c0+λ2i2l2Σi}{\displaystyle C_{\mathrm {i} }={\frac {2\lambda }{l}}\left\lbrace c_{0}+{\frac {\lambda ^{2}i^{2}}{l^{2}}}{\mathit {\Sigma }}_{\mathrm {i} }\right\rbrace }[image: {\displaystyle C_{\mathrm {i} }={\frac {2\lambda }{l}}\left\lbrace c_{0}+{\frac {\lambda ^{2}i^{2}}{l^{2}}}{\mathit {\Sigma }}_{\mathrm {i} }\right\rbrace }]
	(6)


	Di=2λl.λilSi{\displaystyle D_{\mathrm {i} }={\frac {2\lambda }{l}}{.}{\frac {\lambda i}{l}}S_{\mathrm {i} }}[image: {\displaystyle D_{\mathrm {i} }={\frac {2\lambda }{l}}{.}{\frac {\lambda i}{l}}S_{\mathrm {i} }}]
	(7)


Es können aber die vorigen Gleichungen für Σi{\displaystyle {\mathit {\Sigma }}_{\mathrm {i} }}[image: {\displaystyle {\mathit {\Sigma }}_{\mathrm {i} }}] und Si{\displaystyle S_{\mathrm {i} }}[image: {\displaystyle S_{\mathrm {i} }}] auch so geschrieben werden:


	Σi=c1−14c2+19−c3…+(iλl)2(c1−116c2+181c3−…)+(iλl)4(c1−164c2+1729c3−…)+(iλl)6(c1−1256c2+16561c3−…)+etc. etc.}{\displaystyle \left.{\begin{aligned}{\mathit {\Sigma }}_{\mathrm {i} }&=c_{1}-{\frac {1}{4}}c_{2}+{\frac {1}{9}}-c_{3}\ldots \\&+{\left({\frac {i\lambda }{l}}\right)}^{2}\left(c_{1}-{\frac {1}{16}}c_{2}+{\frac {1}{81}}c_{3}-\ldots \right)\\&+{\left({\frac {i\lambda }{l}}\right)}^{4}\left(c_{1}-{\frac {1}{64}}c_{2}+{\frac {1}{729}}c_{3}-\ldots \right)\\&+{\left({\frac {i\lambda }{l}}\right)}^{6}\left(c_{1}-{\frac {1}{256}}c_{2}+{\frac {1}{6561}}c_{3}-\ldots \right)\\&+{\text{etc. etc.}}\end{aligned}}\right\rbrace }[image: {\displaystyle \left.{\begin{aligned}{\mathit {\Sigma }}_{\mathrm {i} }&=c_{1}-{\frac {1}{4}}c_{2}+{\frac {1}{9}}-c_{3}\ldots \\&+{\left({\frac {i\lambda }{l}}\right)}^{2}\left(c_{1}-{\frac {1}{16}}c_{2}+{\frac {1}{81}}c_{3}-\ldots \right)\\&+{\left({\frac {i\lambda }{l}}\right)}^{4}\left(c_{1}-{\frac {1}{64}}c_{2}+{\frac {1}{729}}c_{3}-\ldots \right)\\&+{\left({\frac {i\lambda }{l}}\right)}^{6}\left(c_{1}-{\frac {1}{256}}c_{2}+{\frac {1}{6561}}c_{3}-\ldots \right)\\&+{\text{etc. etc.}}\end{aligned}}\right\rbrace }]
	(8)


und:


	Si=d1−12d2+13d3−…+(λil)2(d1−18d2+127d3−…)+(λil)4(d1−132d2+1243d3−…)+(λil)6(d1−1128d2+12187d3−…)+etc. etc.}{\displaystyle \left.{\begin{aligned}S_{\mathrm {i} }&=d_{1}-{\frac {1}{2}}d_{2}+{\frac {1}{3}}d_{3}-\ldots \\&+{\left({\frac {\lambda i}{l}}\right)}^{2}\left(d_{1}-{\frac {1}{8}}d_{2}+{\frac {1}{27}}d_{3}-\ldots \right)\\&+{\left({\frac {\lambda i}{l}}\right)}^{4}\left(d_{1}-{\frac {1}{32}}d_{2}+{\frac {1}{243}}d_{3}-\ldots \right)\\&+{\left({\frac {\lambda i}{l}}\right)}^{6}\left(d_{1}-{\frac {1}{128}}d_{2}+{\frac {1}{2187}}d_{3}-\ldots \right)\\&+{\text{etc. etc.}}\end{aligned}}\right\rbrace }[image: {\displaystyle \left.{\begin{aligned}S_{\mathrm {i} }&=d_{1}-{\frac {1}{2}}d_{2}+{\frac {1}{3}}d_{3}-\ldots \\&+{\left({\frac {\lambda i}{l}}\right)}^{2}\left(d_{1}-{\frac {1}{8}}d_{2}+{\frac {1}{27}}d_{3}-\ldots \right)\\&+{\left({\frac {\lambda i}{l}}\right)}^{4}\left(d_{1}-{\frac {1}{32}}d_{2}+{\frac {1}{243}}d_{3}-\ldots \right)\\&+{\left({\frac {\lambda i}{l}}\right)}^{6}\left(d_{1}-{\frac {1}{128}}d_{2}+{\frac {1}{2187}}d_{3}-\ldots \right)\\&+{\text{etc. etc.}}\end{aligned}}\right\rbrace }]
	(9)


	↑ Man kann auch, wenn man genauer rechnen will, den Sinus durch eine Reihe nach Potenzen des Bogens ausdrücken, doch ist dieß nicht nöthig, da die Verwechslung des Sinus mit dem Bogen im ganzen ersten Drittel des Quadranten eine Differenz von nicht mehr als ein Paar Procent beträgt.
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